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1.       Прав ваљак и права купа имају заједничку основу . Врх купе је центар друге основе ваљка. Ако 

је однос висине ваљка и изводнице купе 4:5 , тада је однос површине ваљка и купе једнак: 

A) 3: 2      Б) 7: 5 B) 4:3  Г) 7: 4 

Права купа је уписана у прав ваљак, па ваљак и купа имају исти полупречник основе 𝑟 и исту висину 𝐻 

𝐻: 𝑠 = 4: 5 = 𝑘 ⇔ 𝐻 = 4𝑘, 𝑠 = 5𝑘  

𝑟2 = 𝑠2 − 𝐻2 ⇔ 𝑟2 = (5𝑘)2 − (4𝑘)2 ⇔ 𝑟2 = 9𝑘2 ⇔ 𝑟 = 3𝑘  

𝑃𝑣𝑎𝑙𝑗𝑘𝑎

𝑃𝑘𝑢𝑝𝑒
=

2𝑟𝜋(𝑟+𝐻)

𝑟𝜋(𝑟+𝑠)
=

2(3𝑘+4𝑘)

3𝑘+5𝑘
=

7

4
 ⇔ 𝑃𝑣𝑎𝑙𝑗𝑘𝑎: 𝑃𝑘𝑢𝑝𝑒 = 7: 4 

2. Ако је угао при врху осног пресека купе једнак 120° , а збир дужина висине и изводнице једнак 3, 

тада је запремина купе једнака:  

A) 2𝜋  Б)  
4𝜋

3
          B) 𝜋 Г) 

𝜋

3
          

Нека је ∆ABC осни пресек купе. То је једнакокраки троугао чији је угао при врху 120°, па су углови на 

основици по 30° . Нека је 𝐷 подножје висине из темена C. Тада је ∆BCD правоугли троугао са оштрим 

угловима 30° и 60° у ком је хипотенуза 𝑠,  катете 𝑟, 𝐻 . Па следи 𝑠 = 2𝐻. 

Збир дужина висине и изводнице једнак 3, следи 𝐻 + 𝑠 = 3 и 𝑠 = 2𝐻  , одакле је 𝐻 = 1 , 𝑠 = 2 

Из правоуглог ∆BCD  следи 𝑟 = √𝑠2 − 𝐻2 ⇔  𝑟 = √4 − 1 ⇔  𝑟 = √3 

Запремина купе : 𝑉 =
1

3
∙ 𝑟2 ∙ 𝜋 ∙ 𝐻 ⇔ 𝑉 =

1

3
∙ √3

2
∙ 𝜋 ∙ 1 ⇔ 𝑉 = 𝜋 

3. Ако је растојање тачке 𝑃(𝑥0, 𝑦0) до криве 𝑥2 + 4𝑥 + 𝑦2 = 0 исто као растојање од тачке 𝑃(𝑥0, 𝑦0) 

до 𝑀(2,0) , тада 𝑥0 и  𝑦0 задовољавају једнакост: 

A)  𝑥0
2 +

1

3
𝑦0

2 = 1 Б) 𝑥0
2 −

1

3
𝑦0

2 = 1 B) 
1

3
𝑥0

2 − 𝑦0
2 = 1  Г) 

1

3
𝑥0

2 + 𝑦0
2 = 1 

Kривa 𝑥2 + 4𝑥 + 𝑦2 = 0  је кружница   (𝑥 + 2)2 + 𝑦2 = 4,са центром  𝐶(−2,0) и полупречником 𝑟 = 2 

Нека је тачка  𝑁  на кружници таква да је 𝑁𝑃 = 𝑀𝑃. Тада је  𝐶𝑃 = 𝐶𝑁 + 𝑁𝑃 = 2 + 𝑁𝑃 = 2 + 𝑀𝑃 

Како је 𝐶𝑃 = √(𝑥0 + 2)2 + 𝑦0
2    , 𝑀𝑃 = √(𝑥0 − 2)2 + 𝑦0

2    и 𝐶𝑃 = 2 + 𝑀𝑃 

√(𝑥0 + 2)2 + 𝑦0
2    = 2+√(𝑥0 − 2)2 + 𝑦0

2   Након квадрирања :  

(𝑥0 + 2)2 + 𝑦0
2 = 4 + 2√(𝑥0 − 2)2 + 𝑦0

2    + (𝑥0 − 2)2 + 𝑦0
2  Сређивањем овог добија се: 

2𝑥0 − 1 = √(𝑥0 − 2)2 + 𝑦0
2    Квадрирањем и сређивањем добија се 𝑥0

2 −
1

3
𝑦0

2 = 1 

4.   Угао под којим се секу парабола  P : 𝑦2 = 16𝑥      и  хипербола  H :  𝑥
2

4
−

𝑦2

12
= 1         је: 

A) 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔
√6

6
     Б) 30°   B)  𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

4√6

3
    

Г) 45°        

Тражени угао се добија као угао између тангенти на хиперболу и параболу у заједничкој пресечној 

тачки. Одређујемо пресечне тачке параболе и хиперболе: 
𝑥2

4
−

16𝑥

12
= 1 ⇔ 3𝑥2 − 16𝑥 − 12 = 0  Решења 

ове квадратне једначине су 𝑥 = −
2

3
< 0 тако да ово решење одбацујемо и друго решење је   𝑥 = 6   

Даље је 𝑦2 = 16 ∙ 6 ⇔ 𝑦1 = −4√6  , 𝑦2 = 4√6   Дакле пресечне тачке су А(6,4√6 ) , 𝐵(6, −4√6 )  

Тангента на хиперболу у тачки А(6,4√6 )   𝑡1 : 
6𝑥

4
−

4√6  𝑦

12
= 1 ⇔ 𝑡1: 𝑦 =

3√6 

4
𝑥 −

√6 

2
  ⇨ 𝑘1 =

3√6 

4
               

Тангента на параболу у тачки А(6,4√6 )   𝑡2: 4√6𝑦 = 8(𝑥 + 6) ⇔ 𝑡2: 𝑦 =
√6 

3
𝑥 − 2√6   ⇨ 𝑘2 =

√6 

3
            

Тангенс траженог угла 𝜑 је:   𝑡𝑔𝜑 = |
√6 

3
−

3√6 

4

1+
√6 

3
∙
3√6 

4

|   ⇔  𝑡𝑔𝜑 =
√6 

6
⇔  𝜑 = 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

√6 

6
 

 

 

 



5. Вредност реалног параметра  𝑚  тако да је висина која одговара основи (𝑎⃗, 𝑏⃗⃗) паралелепипеда 

конструисаног над векторима 𝑎⃗ = (0,1,1), 𝑏⃗⃗ = (1,0,1), 𝑐 = (𝑚, 1,0) једнака  
2√3

3
 , износи: 

А) 2   Б) 
3

2
 В) 1   Г) 

2

3
   

 𝑉 = |𝑎⃗ ∙ (𝑏⃗⃗ ⨯ 𝑐)| = ||
0 1 1
1 0 1
𝑚 1 0

|| = |𝑚 + 1|                                                                                             

𝐵 = |𝑎⃗ ⨯ 𝑏⃗⃗| = ||
𝑖 𝑗 𝑘⃗⃗
0 1 1
1 0 1

|| = |𝑖 + 𝑗 − 𝑘⃗⃗| = √3   

𝑉 = 𝐵 ∙ 𝐻 и  𝐵 = √3 и    H=
2√3

3
 и 𝑉 =  𝑚 + 1 следи 𝑚 + 1 = √3  ∙

2√3

3
  следи 𝑚 = 1 

6. 

Производ вредности реалних параметара  𝑝  и 𝑞   за које је систем {

𝑥 − 2𝑦 + 𝑞 ∙ 𝑧 = 3
5𝑥 + 2𝑦 = 1

𝑝 ∙ 𝑥 + 2𝑧 = 2
   

неодређен је:  

А) −12 Б) 8     В) 12     Г) −8 

 
Решавањем система методом детерминанти добија се да је детерминанта система ∆= 24 − 2𝑝𝑞  

, детерминанта променљиве  𝑥 , 𝑡𝑗 ∆𝑥= 16 − 4𝑞 = 4(4 − 𝑞) , слично ∆𝑦= 10𝑞 − 𝑝𝑞 − 28   ,     

∆𝑧= 24 − 8𝑝 = 8(3 − 𝑝) . Дакле решења система су: 

𝑥 =
4(4−𝑞)

2(12−𝑝𝑞)
 ; 𝑦 =

10𝑞−𝑝𝑞−28

2(12−𝑝𝑞)
  ; 𝑧 =

8(3−𝑝)

2(12−𝑝𝑞)
     

За  𝑝 = 3 , 𝑞 = 4 решење система је 𝑥 =
0

0
 ; 𝑦 =

0

0
  ; 𝑧 =

0

0
    тј систем је неодређен.              

Производ вредности реалних параметара  𝑝  и 𝑞   за које је систем неодређен је 𝑝 ∙ 𝑞 = 12 

 

 

 

7. Дати су вектори 𝑎⃗⃗ = (2, −3,1), 𝑏⃗⃗ = (1, −2,3), 𝑐⃗ = (1,2, −7). Збир координата вектора  𝑑⃗⃗ који 

је нормалан на векторе 𝑎⃗⃗   и 𝑏⃗⃗   и     𝑑⃗⃗ ∙ 𝑐⃗ =10    износи:   

А)13 Б) 11 В)  −10 Г) 15 

Нека тражени вектор има координате 𝑑⃗⃗=(𝑥0, 𝑦
0

, 𝑧0). Из услова  

{

𝑑 ⃗⃗⃗⃗  нормалан  𝑎⃗  

𝑑 ⃗⃗⃗⃗  нормалан  𝑏⃗⃗⃗

𝑑  ∙ 𝑐  = 10 

⇔ {
𝑑 ⃗⃗⃗⃗  ∙   𝑎⃗ = 0  

𝑑 ⃗⃗⃗⃗  ∙   𝑏⃗⃗⃗ = 0
𝑑  ∙ 𝑐  = 10 

⇔ {

2𝑥0 − 3𝑦0 + 𝑧0 = 0  
𝑥0 − 2𝑦0 + 3𝑧0 = 0

𝑥0 + 2𝑦0 − 7𝑧0 = 10 
 Решавањем система добијају се 

вредности   координата  вектора  𝑑⃗⃗=(𝑥0, 𝑦
0

, 𝑧0) = (7,5,1)  , следи 𝑥0 +  𝑦0 + 𝑧0 = 13 

 

 



8. Основа правог паралелепипеда је ромб, а површине дијагоналних пресека су  𝑆1 и  𝑆2 .Тада је 

површина омотача овог паралелепипеда једнака: 

A) 2√𝑆1
2 + 𝑆2

2
 Б) √𝑆1

2 + 2𝑆2
2
 B)  √2(𝑆1

2 + 𝑆2
2) Г) √2𝑆1

2 + 𝑆2
2
  

Дијагонални пресек 𝑆1 је правоугаоник са страницама 𝐻  то је висина парлелепипеда и   𝑑1 то је 

дијагонала ромба, па је површина 𝑆1 =  𝐻 ∙ 𝑑1. 

Дијагонални пресек 𝑆2 је правоугаоник са страницама 𝐻  то је висина парлелепипеда и   𝑑2 то је 

друга дијагонала ромба, па је површина 𝑆2 =  𝐻 ∙ 𝑑2. 

Површина омотача паралелепипеда једнака је 𝑀 = 4 ∙ 𝑎 ∙ 𝐻 

{
𝑆1 =  𝐻 ∙ 𝑑1

𝑆2 =  𝐻 ∙ 𝑑2
⇔ {

𝑆1
2 = 𝐻2 ∙ 𝑑1

2

𝑆2
2 = 𝐻2 ∙ 𝑑2

2  ⇔ 𝑆1
2 + 𝑆2

2 = 𝐻2 ∙ 𝑑1
2

+ 𝐻2 ∙ 𝑑2
2

⇔ 𝑆1
2 + 𝑆2

2 = 𝐻2 ∙ (𝑑1
2

+ 𝑑2
2) 

С друге стране 𝑎2 = (
𝑑1

2
)

2

+ (
𝑑2

2
)

2

⇔ 𝑑1
2

+ 𝑑2
2

= 4𝑎2 Заменом у претходну једнакост: 

𝑆1
2 + 𝑆2

2 = 𝐻2 ∙ 4 ∙ 𝑎2  и након кореновања: √𝑆1
2 + 𝑆2

2 = 2 ∙ 𝑎 ∙ 𝐻 , одакле заменом у М следи  

𝑀 = 2 ∙  √𝑆1
2 + 𝑆2

2  

 
9. Темена пирамиде су средишта доње основе коцке , а врх је центар горње основе коцке основне 

ивице 𝑎. Површина пирамиде је: 

А) 8𝑎2 Б) 4𝑎2√2 В) 2𝑎2 Г) 𝑎2√2 
На описани начин добија се правилна четворострана пирамида .Висина пирамиде је  𝐻 = 𝑎 и  нека је 

основна ивица пирамиде 𝑏.  

𝑏2 = (
𝑎

2
)

2
+ (

𝑎

2
)

2
⇔ 𝑏 =

𝑎√2

2
  

Висина бочне стране пирамиде ℎ: 

ℎ2 = 𝐻2 + (
𝑏

2
)

2
⇔ ℎ2 = 𝑎2 +

2𝑎2

16
⇔ ℎ2 =

18𝑎2

16
⇔ ℎ =

3𝑎√2

4
  

𝑃 = 𝐵 + 𝑀  

𝐵 =  𝑏2                              𝑀 = 4
𝑏∙ℎ

2
  

𝐵 =  (
𝑎√2

2
 )

2

                   𝑀 = 2 ∙ 
𝑎√2

2
∙

3𝑎√2

4
  

𝐵 =  
𝑎2

2
                            𝑀 =

3𝑎2

2
                        следи  P=2𝑎2 

10. 

Збир квадрата решења једначине  |

1 −1 −1 − 1
𝑥    1    5      3
1   5   11      8

 1         1       𝑥        1 

| = 0              износи: 

А) 17 Б)  20 В) 4   Г) 10  

1 ∙ (−1)2 |
1 5 3
5 11 8
1 𝑥 1

| + (−1) ∙ (−1)3 ∙ |
𝑥 5 3
1 11 8
1 𝑥 1

| + (−1) ∙ (−1)4 ∙ |
𝑥 1 3
1 5 8
1 1 1

| + (−1) ∙ (−1)5 ∙ |
𝑥 1 5
1 5 11
1 1 𝑥

| = 0 

Након сређивања добија се квадратна једначина:   𝑥2 − 4𝑥 + 3 = 0 чија су решења 𝑥1 = 1  , 𝑥2 = 3   , па 

је збир квадрата решења једначине   

𝑥1
2 + 𝑥2

2 = 10  
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